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Na osnovu Clana 64 stav 2 tatka 8 Statuta, a u vezi sa &lanom 43 144 Pravila doktorskih studija Univerziteta
Crne Gore, na CIV sjednici odrzanoj 26.09.2023.godine, Vijeée je donijelo

ODLUKU

Prihvata se lzvje$taj komisije za ocjenu doktorske disertacije pod nazivom “Grani¢na svojstva
kvazokonformnih harmonijskih preslikavanja u prostoru” kandidata mr Antona Bokaja.

Predlazemo Senatu Univerziteta Crne Gore da prihvati disertaciju  "Graniéna svojstva
kvazokonformnih harmonijskih preslikavanja u prostoru” kandidata mr Antona Pokaja | imenuje
komisiju za odbranu doktorske disertacije u sastavu:

Dr Darke Mitrovi¢, redovni profesor Prirodno-matematic¢kog fakulteta Univerziteta Crne Gore

Dr Miodrag Mateljevi¢, redovni profesor Matematickog fakulteta Univerziteta u Beogradu

Dr Pordije Vujadinovi¢, vanredni profesor Prirodno-matematickog fakulteta Univerziteta Crne Gore
Dr Marijan Markovic, vanredni professr Prirodno-matematickog fakulteta Univerziteta Cre Gore
Dr David Kaljaj, redovni profesor Prirodno-matematickog fakulteta Univerziteta Crne Gore.

S S

Prediog se dostavlja Centru za doktorske studije i Senatu Univerziteta Crne Gore na dalju proceduru.
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OCJENA DOKTORSKE DISERTACIE

OPSTI PODACI O DOKTORANDU

Titula, ime i prezime MSc Anton Gjolkaj
Fakultet Prirodno-matematicki fakultet
Studijski program Matematika
Broj indeksa ' 2/19
MENTOR/MENTORIT
Prirodno-matematicki  fakultet,
Prvi mentot Prof. dr David Kalaj Univerzitet Crne Gore, Crna
Gora
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. ., Prirodno-mate icki fal i i
Piot d: Datke Mitrovit rit dno atematicki fakultet, Univerzitet
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Prof. dr David Kalzj Prirodno-matematicki fakultet, Univerzitet
Crne Gore, Crna Gota

Matematicki fakultet, Univerzitet u Beogradu,
Stbija

Prirodno-matematicki fakultet, Univerzitet
Crne Gore, Crna Gora

Prof. dr Miodrag Mateljevi¢

Prof. dr Marijan Markovié

- Lo Prirodno-matemati¢ki fakultet, Univerzitet
Prof. dr Dordije Vujadinovié e . ’
Crne Gore, Crna Gora

Datum znaéajni za ocjenu doktorske disertacije

Doktorska disertacija i Izvjestaj Komisije dostavljen Biblioteci | g

Tice <0« 3. Loz.&ﬂcg;

Javnost informisana (dnevne novine) da su Doktorska bt , _
disertacija i Izvjedtaj Komisije dati na uvid 20.%F . 2023 j :

Sjednica Senata na kojoj je izvrSeno imenovanje Komisije za

> 3.06.2023,
ocjenu doktorske disertacije dabie.cpay

Uvid javnosti

U predvidenom roku za uvid javnosti bilo je primjedbi? |
OCJENA DOKTORSKE DISERTACIJE
1. Pregled disertacije (bibliografski podaci o disertaciji i saZetak disertacije)

Kandidat MSc Anton Gjokaj je 2019. godine upisao doktorske studije matematike.
Polozio je sve ispite koji su predvideni Planom doktroskih studija koji su usvojeni na Prirodno-
matematickom fakultetu u Podgorici. Nakon uspjesne odbrane polaznih istrazivanja 2022.
godine, odobrena mu je izrada doktorske disertacije “Granicna svojstva kvazikonformnih
harmonijskih preslikavanja u prostoru”.

U ovoj doktorskoj disertaciji kandidat ispituje Lipschitz i Holder neprekidnost
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generalizuje poznate rezultate iz ravni.

Disertacija se sastoji od rezimea, abstracta na engleskom jeziku, predgovora, tri glave,
12 slika, spiska specijalnih oznaka i spiska literature.

Prve dvije glave imaju uvodni karakter i sadre poznate rezultate koje se odnose na
teoriju Laplaceove 1 Poissonove jednadine (prva glava), odnosno kvazikonformnih
preslikavanja (druga glava). Rezultati su ilustrovani dodatnim primjerima i djelimi¢no
prikazani na originalan nadin zbog potrebnih modifikacija koje se¢ odnose na rezultate
istrazivanja.

Prva glava je posvecena rje$avanju Dirichletovog problema za jedini¢nu loptu B 1
odgovarajuceg nehomogenog Dirichletovog problema za loptu, odnosno rjeSavanju Poissonove
parcijalne diferencijalne jednacine u slabom smislu. Prvo su uvedena harmonijska
preslikavanja, dokazana je Greenova reprezentacija a zatim razmatran Dirichletov problem za
loptu i nehomogeni Dirichletov problem u slabom smisu.

U drugoj glavi je izloZen pregled osnovnih pojmova iz teorije kvazikonformnih
preslikavanja u prostoru. Najprije je dat geometrijski pristup kroz formulaciju pojma modula
krivih, a zatim 1 analiti¢ki pristup, uz dokaz osnovnih svojstva i uz dodatne primjere. U
drugom djelu ove glave, izu¢avajuéi modul krivih, odnosno utvrdedi njegova svojstva i
posmatrajuci familije krivih koje spajaju komponente povezanosti Grotzschovog i
Teichmiillerovog prstena, dat je dokaz Morijeve teoreme za kvazikonformna preslikavanja iz

B u B, koje centar 0 slikaju u sebe. Ovim dobro poznatim rezultatom se obezbjeduje a-Holder
1
neprekidnost preslikavanja, za @ = K==, sa Holder koeficijentom koji zavisi samo od X.

Treca glava predstavlja dokaze hipoteza doktorske disertacije, originalne rezultate
kandidata koji su objavljeni u ¢asopisima sa SCIE liste. Uopétena je Hardy-Littlewood teorema
1 za prostor, kroz dvije razlicite verzije. U sluéaju kada je slika prostorna oblast sa
C1® granicom, Lipschitz neprekidnost je dokazana i u sluéaju kvazikonformnih preslikavanja
koja su harmonijska, i u slu¢aju kada se uslov harmoni¢nosti (da je Laplasijan jednak nula)
zamijeni uslovom da je Laplasijan iz L? prostora. U sluCaju kada kodomen je prostorna oblast
sa C! granicom, ukazano je na primjere zbog kojih ne vazi Lipschitz neprekidnost 1 dokazana
Je Holder neprekidnost sa uniformnim koeficijentom za tu familiju preslikavanja,

2. Vrednovanje disertacije
2.1. Problem (navesti nerijesena i kontraverzna misljenja o istrazivackom problemu i

dosadasnjim pokusajima rjesavanja problema, rjeSenja do kojih su dosli drugi autori, ocjenu
osnove disertacije u skladu sa radovima i istrazivanjima kandidata i nacin njthove veze sa
samom disertacijom)

Centralna tema ove disertacije je ispitivanje modula neprekidnosti kvazikonformnih
harmonijskih preslikavanja iz jedini¢ne lopte prostora u oblast sa granicom odredene glatkosti.
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Imajuéi u vidu da analiti¢ka preslikavanja u ravni su i harmonijska, finski matematicar
O. Martio je prvi izutavao kvazikonformna harmonijska preslikavanja kao generalizaciju
analitickih preslikavanja u ravni. Od tada problem Hoélder i Lipschitz neprekidnosti
kvazikonformnih harmonijskih preslikavanja izmedu oblasti u ravni sa unaprijed zadatim
svojstvima izazvao je veliko interesovanje matematicara.

Bitan trenutak u intenzitetu razvoja ove oblasti predstavlja rad M. Pavloviéa
iz 2002. godine, gdje je izmedu ostalog dokazano da kvazikonformna harmonijska
preslikavanja iz jedini¢nog diska D u sebe su bi-Lipschitz neprekidna. Nakon toga, niz
matematicara (D. Kalaj, M. Mateljevié, K. Astala, D. Partyka, M. Arsenovi¢ itd.) se posvetio
radu na ovoj temi i dobijeni su interesantni rezultati kroz uopStavanje rezultata na razne oblasti
u ravni (na primjer izmedu oblasti sa granicama 1% glatkosti, odnosno oblasti sa granicama
C* glatkosti) ili kroz olakSavanje uslova harmoniénosti funkcije (Laplasijan funkcije pripada
nekom integrabilnom prostoru).

Medutim, osjetno manje ima analognih rezultata u prostoru (u R™ , Zan 2
3 ), naroCito zbog nedostatka tehnika iz kompleksne analize (svako harmonijsko
preslikavanje u ravni se moZe napisati kao zbir analiticke i antianaliticke funkcije).
Ovom disertacijom se uop$tavaju rezultati iz ravni u prostor R™ a u nekim
slucajevima 1 poboljSavaju postoje¢i oslabljenjem uslova glatkosti na granici slike. Stoga,
disertacija predstavlja znacajan doprinos u izu€avanju grani¢nih svojstva kvazikonformnih
harmonijskih preslikavanja. Kandidat odli¢no barata veoma komplikovanim matemati¢kim
aparatom koji ukljuc¢uje Poissonov integral i modul krivih, i koristi interesantne matematicke
tehnike i pristupe u dokazivanju teorema.

2.2, Ciljevi i hipoteze disertacije
Glavni ciljevi disertacije su:

1) Ispitivanje Lipschitz neprekidnosti kvazikonformnog harmonijskog preslikavanja
iz jedini¢ne lopte u R™ na prostornu oblast () sa C+@ granicom.

2)  Ispitivanje Hélder neprekidnosti kvazikonformnog harmonijskog preslikavanja
iz jedini¢ne lopte u R™ na prostornu oblast () sa C* granicom,

3)  Ispitivanje Lipschitz neprekidnosti kvazikonformnog preslikavanja f koje
zadovoljava uslov Af = g, gdje je g € LP,za p > n, iz jedini¢ne lopte u R™ na prostormu
oblast  sa C1'% granicom.

2.3.  Bitne metode koje su primijenjene u disertaciji i njihovu primjerenost. Ako je
primijenjena nova ili dopunjena metoda, opisite $ta je novo

Znacajnu ulogu u dokazivanju rezultata disertacije ima Hardy-Littlewood teorema, koja
je u ovoj disertaciji uopstena za harmonijske funkcije iz jediniéne lopte B prostora R™, n
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[ Teorema daje vezu izmedu koeficijenta u-Hélder neprekidnosti na sferi u odnosu na tackuy
1 € S harmonijske funkcije u = W) . 4.

lu(n) — u(&
fesgzn  llp —&ln

(1)
1 vrijednosti

sup (1 —xD*#Ivuol.  (2)
Xe[om)

Konkretno, ovom teoremom se dokazuje direktna zavisnost (ekvivalencija) izmedu
ogranicenosti jedne i druge vrijednosti. Dokaz je izveden primjenom Poissonovog integrala,
Naime, svaka funkcija u: B ¢ R™ - R, gdje je u harmonijska u jedini¢noj lopti B, a

neprekidnauB =B U S , se moze predstaviti u sljedecem obliku

1 — llxl?
ut) = | T w(©do®),

gdje je 0 normalizovana povr§inska mjera na S,

Osim navedene generalizacije Hardy-Littlewood teoreme, dokazana je i odgovarajuca
verzija teoreme u slucaju da je u > 1. Ako za fiksirano n € S, vazi nejednakost

lu(n) —u(O < Min — &I#, zaf €S,
onda je IVu(x)ll < C, za x iz duzi [0, ), gdje je C konstanta koja zavisi samo od wiM.

Dakle, teorema donosi ekvivalenciju izmedu dva uslova, pri ¢emu jedan se odnosi na
sferu, a drugi na unutradnjost lopte B, Naéin na koji se ta veza koristi predstavlja glavni
momenat u dokazu rezultata (1) i (3). Naime, kandidat koristi jednu zanimljivu tehniku koja
omogucava sukcesivno poboljSanja Holder neprekidnosti u jedini¢noj lopti B, imajuéi kao
bazni slucaj B-Holder neprekidnost koje se dobija primjenom Morijeve teoreme. Koristedi
uslov C* granice kodomena, granica kodomena se moze lokalno predstaviti kao grafik C1%
funkeije. To omoguc¢ava da n—ta koordinata funkcije f u odnosu na jednu fiksiranu tatku bude
(1 + a)B-Holder neprekidna u S, §to na osnovu pomenute Hardy-Littlewood teoreme daje
ogranicenost vrijednosti (2). Koristeéi kvazikonformnost preslikavanja f tu nejednakost
kandidat prvo prenosi i na ostale koordinate funkcije £, a koriste¢i pogodne izometrije i na sve
ostale tacke iz jedini¢ne lopte. U tom momentu, Hardy-Littlewood teorema daje (1 + a)f—
Holder neprekidnost preslikavanja u &itavoj lopti. Sukcesivnom primjenom ovog postupka,
kandidat dobija da je f u-Hélder neprekidno za sve i € (0,1). Prelazak iz Holder
neprekidnosti u Lipschitz neprekidnost je ostvaren na analogan na&in kao za preostale iteracije,
osim $to se u tom slucaju koristi Hardy-Littlewood teorema za slucaj pt > 1.
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U zakljucku, kandidat je pokazao sistematican pristup u bavljenju nauénim radom, S§to
Je potvrdeno i objavljvanjem nau¢nih radova.

2.4, Rezultati disertacije i njihovo tumacenje

Originalni rezultati kandidata su:
1) kvazikonformno harmonijsko preslikavanje iz jedini¢ne lopte u R™ na prostornu
oblast 0 sa C* granicom Je Lipschitz neprekidno.

2)  kvazikonformna harmonijska preslikavanja, koja pripadaju Bloch prostoru, iz
jedini¢ne lopte u R™ na prostornu oblast () sa ¢! granicom su uniformno Hélder neprekidna.

3)  kvazikonformno preslikavanje f koje zadovoljava uslov Af =g, gdjeje g € LP,
zap > n, iz jedinicne lopte u R™ na prostornu oblast Q sa 1@ granicom je Lipschitz
neprekidno.

Rezultati predstavljaju generalizaciju dobijenih rezultata u ravni. Rezultat 3) u prostoru

je ve¢ dokazan u slu¢aju da () ima C2 granicu, pa zato predstavlja i poboljsanje veé poznatih
rezultata.

2.5, Zakljucci (usaglaSenost sa rezultatima i logicno izvedeno tumacenje)

Dati zaklju¢ci unutar ove doktorske diertacije dati su logi¢kim slijedom. Sva tvrdenja
su dokazana koris¢enjem matematickog aparata, a proizilaze iz jasno potkrijepljenih i
obrazlozenih ¢injenica.

3. Konacna ocjena disertacije

3.1, Usagla§enost sa obrazlozenjem teme

Disertacija je usaglaSena sa obrazloZenjem teme.

3.2. Mogucnost ponovijivosti

Ponovljivnost rezultata dobijenih u disertaciji je moguca, uz postovanje metodologije i

zadatih uslova,

3.3.  Buduca istrazivanja

Ostaje otvoreno pitanje da li rezultat 2) vazi i bez uslova da preslikavanje pripada
Bloch prostoru kao i da li rezultati vaZe i u slu¢aju kada se umjesto lopte u domenu posmatra
oblast sa granicom odredene glatkosti.

3.4, Ogranicenja disertacije i njihov uticaj na vrijednost disertacije

Nema posebnih ograni¢enja,

Ozginalni nauéni doprinos

. U pogledu nau¢nog doprinosa izdvajamo sljedece:

1) dokaz Hardy-Littlewood teoreme za prostor.
2)  kvazikonformno harmonijsko preslikavanje iz jedini¢ne lopte u R™ na prostornu
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oblast sa granicom jc Lipschitz neprekidno.
3)  kvazikonformna harmonijska Bloch preslikavanja iz jediniéne lopte u na
prostornu oblast sa granicom su uniformno 115lder neprekidna.,

4)  kvazikonformno preslikavanja koje zadovoljava uslov , gdje je , iz jedini¢ne
lopte u na prostornu oblast sa granicom je Lipschitz neprekidno.

Rezultati koji predstavljaju originalni doprinos disertacije su publikovani kroz dva
rada u ¢asopisima sa SCI/SCIE liste i kroz izlaganje na jednom simpozijumu.

Misljenje i prijediog komisije

Na osnovu prethednog, Komsija konstatuje da doktorska discrtacija kandidata MSc Antona
Gjokaja ispunjava sve formalne, pravne i sudtinske uslove, kao i sve kriterijume koji se
primjenjuju prilikom vrednovanja doktorske disertacije. Komisija smatra da doktorska
disertacija ima originalni nauéni doprinos, koji se ogleda u teorijskom doprinosu teoriji
kvazikonformnih i harmonijskih preslikavanja.

Imajuéi u vidu kvalitet ostvarenih rczultata, Komisija sa zadovoljstvom predlaze Vijeéu
Prirodno-matematickog fakulteta i Senatu Univerziteta Crne Gore da prihvati doktorsku
disertaciju pod nazivom “Granic¢na svojsiva kvazikonformnih harmonijskih preslikavanja u
prostoru” kandidata MSc Antona Gjokaja i odobri njenu javnu odbranu.

Izdvojeno misljcnjce

(popuniti ukoliko ncki ¢lan komisije ima izdvojeno misljenjc)
Ime i prezime

Napomena

(popuniti po pom-hfn)

3

Wi e KOMISIJA ZA OCJENU DOKTORSKE DISERTACIJE
Prof. dr Datko Mitrovié, Prirodno-matematiéki fakultet, :
Univerzitet Crne Gore, Crna Gora m

Prof. dr David Kalaj, Pritodno-matematicki fakulet, Univerzitet JZ(/V\/'/
Crne Gore, Crna Gora

Prof. dr Miodrac Matclievié, Matematicki fakltet, Univerzitet u M W
Beogradu, Stbija .

Prof. dr Matijan Markovié, Prirodno-matematicki fakultet, A " /% _ ol ™
Univerzitet Crnc Gore, Crna Gora alid ‘/ﬂf e f
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Prof. dt Pordije Vujadinovié, Prirodno-matematicki fakulter, ' /t *
Univerzitet Crne Crorc, Crna Gora 37,

ra {pecat i potpis odgovorne osobe)
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VUIECU PRIRODNO-MATEMATICKOG FAKUL ETA I

SENATU UNIVERZITETA CRNE GORE

PREDMET: Ocjena doktorske disertacije Antona Gjokaja

Na sjednici Senata Univerziteta Crne Gore odrzanoj 23.06.2023. godine imenovana Je Komisija
u sastavu: dr Darko Mitrovié, redovni profesor Prirodno-matematicko g fakulteta Univerziteta
Crne Gore, dr David Kalaj, redovni profesor Prirodno-matematickog fakulteta Univerziteta Crne
Gore, dr Miodrag Mateljevié, redovni profesor Matematickog fakulteta u Beogradu, dr Pordije
Vujadinovic, vanredni profesor Prirodno-matematicko g fakulteta Univerziteta Crne Gore i dr
Marijan Markovi¢, vanredni profesor Prirodno-matematickog fakulteta Univerziteta Crne Gore

C1ji Je zadatak da ocijeni i pregleda doktorsku disertaciju pod nazivom “Granicna svojstva
kvazikonformnih harmonijskih preslikavanja u prostoru” kandidata MSc Antona Gjokaja.

Komisija je pregledala tekst disertacije i Vijeéu Prirodno-matemati¢kog fakulteta i Senatu
Univerziteta Cre Gore podnosi sljedeéi

IZVIESTAJ
Pregled disertacije

Kandidat MSc Anton Gjokaj je 2019, godine upisao doktorske studije matematike.
PoloZio je sve ispite koji su predvideni Planom doktroskih studija koji su usvojeni na Prirodno-
matemati¢kom fakultetu u Podgorici. Nakon uspjedne odbrane polaznih istrazivanja 2022.
godine, odobrena mu je izrada doktorske disertaci je “Granicna svojstva kvazikonformnih
harmonijskih preslikavanja u prostoru”.

U ovoj doktorskoj disertaciji kandidat ispituje Lipschitz i Holder neprekidnost
kvazikonformnih harmonijskih preslikavanja 1z jedini¢ne lopte B < R™ u prostornu oblast i
generalizuje poznate rezultate iz rayni.

Disertacija se sastoji od rezimea, abstracta na engleskom jeziku, predgovora, tri glave,
12 slika, spiska specijalnih oznaka i spiska literature.

Prve dvije glave imaju uvodni karakter i sadrze poznate rezultate koje se odnose na
teoriju Laplaceove i Poissonove jednadine (prva glava), odnosno kvazikonformnih
preslikavanja (druga glava). Rezultati su ilustrovani dodatnim primjerima i djelimié¢no
prikazani na originalan nacin zbog potrebnih modifikacija koje se odnose na rezultate
istrazivanja.



Prva glava je posveéena rjeSavanju Dirichletovog problema za jedini¢nu loptu B i
odgovaraju¢eg nehomo genog Dirichletovog problema za loptu, odnosno rjedavanju Poissonove
parctjalne diferencijalne jednacine u slabom smislu. Prvo su uvedena harmonijska
preslikavanja, dokazana je Greenova reprezentacija a zatim razmatran Dirichletov problem za
loptu i nehomogeni Dirichletoy problem u slabom smislu.

U drugoj glavi je izloZen pregled osnovnih pojmova iz teorije kvazikonformnih
preslikavanja u prostoru. Najprije je dat geometrijski pristup kroz formulaciju pojma modula
krivih, a zatim 1 analiticki pristup, uz dokaz osnovnih svojstva i uz dodatne primjere. U drugom
djelu ove glave, izu¢avajuéi modul krivih, odnosno utyrdeéi njegova svojstva i posmatrajuci
familije krivih koje spajaju komponente povezanosti Grotzschovog i Teichmiillerovog prstena,
dat je dokaz Morijeve teoreme za kvazikonformna preslikavanja iz B u B, koje centar slikaju u

sebe. Ovim dobro poznatim rezultatom se obezbjeduje a-Halder neprekidnost preslikavanja, za
1
a = Ki-n, sa Holder koeficijentom koji zavisi samo od K.

Treca glava predstavlja dokaze hipoteza doktorske disertacije, originalne rezultate
kandidata koji su objavljeni u Casopisima sa SCIE liste. UopStena je Hardy-Littlewood teorema
1 za prostor, kroz dvije razliite verzije. U slu¢aju kada je slika prostorna oblast sa
C1* granicom, Lipschitz neprekidnost je dokazana i u slu¢aju kvazikonformnih preslikavanja
koja su harmonijska, i u sluéaju kada se usloy harmoniénosti (da je Laplasijan jednak nula)
zamijeni uslovom da je Laplasijan iz L? prostora. U slucaju kada kodomen je prostorna oblast
sa C* granicom, ukazano Je na primjere zbog kojih ne vazi Lipschitz neprekidnost i dokazana je
Holder neprekidnost sa uniformnim koeficijentom za tu familiju preslikavanja.

Vrednovanje disertacije

Centralna tema ove disertacije je 1spitivanje modula neprekidnosti kvazikonformnih
harmonijskih preslikavanja iz Jedini¢ne lopte prostora u oblast sa granicom odredene glatkosti.

Imajuéi u vidu da analiticka preslikavanja u ravni su i harmonijska, finski matematicar
O. Martio je prvi izud¢avao kvazikonformna harmonijska preslikavanja kao generalizaciju
analitickih preslikavanja u ravni. Od tada problem Hélder i Lipschitz neprekidnosti
kvazikonformnih harmonijskih preslikavanja izmedu oblasti u ravni sa unaprijed zadatim
svojstvima izazvao je veliko interesovanje matematiéara.

Bitan trenutak u intenzitetu razvoja ove oblasti predstavlja rad M. Pavloviéa
1z 2002. godine, gdje je izmedu ostalog dokazano da kvazikonformna harmonijska
preslikavanja iz jedini¢nog diska D u sebe su bi-Lipschitz neprekidna. Nakon toga, niz
matematicara (D. Kalaj, M. Mateljevi¢, K. Astala, D. Partyka, M. Arsenovic itd.) se posvetio
radu na ovoj temi i dobijeni su interesantni rezultati kroz uopStavanje rezultata na razne oblasti
u ravni (na primjer izmedu oblasti sa granicama ¢1¢ glatkosti, odnosno oblasti sa granicama



C* glatkosti) ili kroz olakSavanje uslova harmoniénosti funkeije (Laplasijan funkcije pripada
nekom integrabilnom prostoru).

Medutim, osjetno manje ima analo gnih rezultata u prostoru (u R, zan >
3), naro¢ito zbog nedostatka tehnika iz kompleksne analize (svako harmonijsko
preslikavanje u ravni se moZe napisati kao zbir analiticke i antianaliticke funkcije).
Ovom disertacijom se uopstavaju rezultati iz ravni u prostor R", a u nekim
slucajevima i poboljsavaju postojeci oslabljenjem uslova glatkosti na granici slike. Stoga,
disertacija predstavlja znacajan doprinos u izu¢avanju graniénih svojstva kvazikonformnih
harmonijskih preslikavanja. Kandidat odli¢no barata veoma komplikovanim matematidkim
aparatom koji ukljuéuje Poissonov integral i modul krivih, i koristi interesantne matematicke
tehnike i pristupe u dokazivanju teorema.

Zakljucak: Prilikom izrade disertacije kandidat Je koristio razli¢ite metode realne
analize.

Znacajnu ulogu u dokazivanju rezultata disertacije ima Hardy-Littlewood teorema, koja
je u ovoj disertaciji uopstena za harmonijske funkcije iz jedini¢ne lopte B prostora R™. Teorema
daje vezu izmedu koeficijenta u-Holder neprekidnosti na sferi u odnosu na ta¢ku nes
harmonijske funkcije u = u(x) , t.

() — u()I

1
csten Ty — I8 (4

1 vrijednosti

sup (1 —lx)*=#IVu(ol.  (2)
Xe[0n)

Konkretno, ovom teoremom se dokazuje direktna zavisnost (ekvivalencija) izmedu
ograniCenosti jedne i druge vrijednosti. Dokaz je izveden primjenom Poissonovog integrala.

Naime, svaka funkcija u: B € R™ - R, gdje je u harmonijska u jediniénoj lopti B, a neprekidna

uB = B U S, se moZe predstaviti u sljede¢em obliku

1 —llxll®
u(x) = fﬁ‘_ifw u(¢)do($),
Y

gdje je o normalizovana povriinska mjera na S.

Osim navedene generalizacije Hardy-Littlewood teoreme, dokazana je i odgovarajuéa
verzija teoreme u slucaju da je u > 1. Ako za fiksirano n € S, vazi nejednakost

lu(n) —u(E) < Mllp — &4, zaé €5,



onda je IVu(x)ll < C, za x iz duzi [0,7), gdje je C konstanta koja zavisi samo od i M.,

Dakle, teorema donosi ekvivalenciju izmedu dva uslova, pri ¢emu jedan se odnosi na
sferu, a drugi na unutrasnjost lopte B. Nacin na koji se ta veza koristi predstavlja glavni
momenat u dokazu rezultata (1) i (3). Naime, kandidat koristi jednu zanimljivu tehniku koja
omogucava sukcesivno pobolj§anja Holder neprekidnosti u jediniénoj lopti B, imajuci kao
bazni slucaj B-Hélder neprekidnost koje se dobija primjenom Morijeve teoreme. Koristeéi
uslov C** granice kodomena, granica kodomena se moze lokalno predstaviti kao grafik 1@
funkcije. To omoguéava da n—ta koordinata funkcije f u odnosu na jednu fiksiranu tagku bude
(1 + a)B-Hblder neprekidna u S, §to na osnovu pomenute Hardy-Littlewood teoreme daje
ograni¢enost vrijednosti (2). Koriste¢i kvazikonformnost preslikavanja f tu nejednakost
kandidat prvo prenosi i na ostale koordinate funkeije £, a koriste¢i pogodne 1zometrije i na sve
ostale tacke iz jedini¢ne lopte. U tom momentu, Hardy-Littlewood teorema daje (1 + a)f—
Holder neprekidnost preslikavanja u ¢itavoj lopti. Sukcesivnom primjenom ovog postupka,
kandidat dobija da je f u-Hélder neprekidno za sve y € (0,1). Prelazak iz Hélder
neprekidnosti u Lipschitz neprekidnost je ostvaren na analo gan nacin kao za preostale iteracije,
osim §to se u tom sludaju koristi Hardy-Littlewood teorema za slucaj u > 1.

U zakljucku, kandidat je pokazao sistematidan pristup u bavljenju nauénim radom, $to je
potvrdeno i objavljivanjem naué¢nih radova.

Na osnovu prethodnog, Komsija konstatuje da doktorska disertacija kandidata MSc
Antona Gjokaja ispunjava sve formalne, pravne i sustinske uslove, kao 1 sve kriterijume koji se
primjenjuju prilikom vrednovanja doktorske disertacije. Komisija smatra da doktorska
disertacija ima originalni nau¢ni doprinos, koji se ogleda u teorijskom doprinosu teoriji
kvazikonformnih i harmonijskih preslikavanja.

Imajuci u vidu kvalitet ostvarenih rezultata, Komisija sa zadovoljstvom predlaze Vijeéu
Prirodno-matematickog fakulteta i Senatu Univerziteta Crne Gore da prihvati doktorsku
disertaciju pod nazivom “Granicna svojstva kvazikonformnih harmonijskih preslikavanja u
prostoru” kandidata MSc Antona Gjokaja i odobri njenu javnu odbranu.

Podgorica, 05.07.2023. godine KOMISUA:



dr Darko Mitrovi¢,

redovni profesor Prirodno-matematickog fakulteta Univerziteta Crne Gore

lfor

=

dr David Kalaj,

redovni profesor Prirodno-matematic¢ko g fakulteta Univerziteta Crne Gore

dr Miodrag Mateljevié,

redovni profesor Matematickog fakulteta u Beogradu

Al
Vi W1/

dr Dordije Vujadinovig,

vanredni profesor Prirodno-matematic¢kog fakulteta Univerziteta Crne Gore

}/Qﬂ)ﬂm' Mﬁ Y{)\nu

dr Marijan Markovié,

vanredni profesor Prirodno-matemati¢kog fakulteta Univerziteta Crne Gore
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UNIVERZITET CRNE GORE
PRIRODNO-MATEMATICKI FAKULTET

Dekan
Prof. dr Miljan Bigovié

Postovani profesore Bigoviéu,

U prilogu akta dostavljamo Vam doktorsku disertaciju mr Antona Dokaja pod
naslovom: ,,Grani¢na svojstva kvazikonformnih harmonijskih preslikavanja u
prostoru® i lzvjestaj o ocjeni doktorske disertacije koji su u skladu sa &lanom 42 stav
3 Pravila doktorskih studija dostavijeni Centralnoj univerzitetskoj biblioteci
20. 07. 2023. godine, na uvid i ocjenu javnosti.

Na navedeni rad nije bilo primjedbi javnosti u predvidenom roku od 15 dana.

Molimo Vas da nam nakon odbrane, a u skladu sa &lanom 47 Pravila doktorskih
studija, dostavite konaénu verziju doktorske disertacije.

S postovanjem,

DIREKTOR

L4

Pripremila:

Milica Barac \\ﬂ;
Administrativna asistentkinja
Tel: 020 414 245

e-mail: cub@ucg.ac.me
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OBAVIESTENJE O JAVNOM KONKURSU

Crna Gora
Ministarstvo zdravlja

Ministarstvo zdravlja Viade Crne Gore, obavjestava nevladine
organizacije da ¢e dana 20. jula 2023. godine objaviti Javn
konkurs pod nazivom " ZAJEDNO KA UNAPREDENJU ZDRA-
VSTVENE ZASTITE | PODRSKE ZA 0S| DJECU SA SMETN-
JAMA U RAZVOJU” za finansiranje projekata/programa
nevladinih organizacija v oblasti Zastita lica sa invalidi-
tetomu 2023. godini,

Rok za podnosenje prifava na javni kenkurs je trideset {30) dana
od dana objavljivanja, odnosna zakljuéno sa 19.avgustom 2023
godine.

Sve Informacije su dostupne na internet stranici Ministarstva

zdravlja Vlade Crne Gore https: #/www.gov.me/mzd

UNIVERZITET CRNE GORE
PRIRODNO-MATEMATICKI FAKULTET

OBAVIESTENJE

Doktorska disertacija mr Antona Bokaja pod naslovom ,Granigna svo-
jstva kvazikonformnih harmonijskih preslikavanja u prostoru® i
Izvjedta] o ocjeni doktorske disertacije stavijaju se na uvid Javnostl.

lzviedtaj o ocjeni doktorske disertacije padnijela Je Komisija u sastavu;

1. Dr Darka Mitrovié, redovni profesor Prirodno-matematitkog fakulte-
ta Univerziteta Crne Gore

2. Dr David Kaljaj, redovni profesor Prirodno-matematitkog fakulteta
Univerziteta Crme Gore

3. Dr Miodrag Mateljevi€, redovni profesor Matematitkog fakulteta
Univerziteta u Beogradu

4. Dr Bordije Vujadinovié, vanredni profesor Prirodno-matematitkog
fakulteta Univerziteta Crne Gore

5. Dr Marljan Markovi¢ vanredni profesor Prirodno-matematitkog
fakulteta Univerziteta Cme Gore

Pregled doktorske disertacije [ lzvieStaja se mozZe obaviti u roku od 15
dana od dana objavljivanja ovog obavjeitenja u Centralnoj univerzitet-
skoj biblinteci Univerziteta Crne Gore.

} " Posl. br. lvm 945/16
JAVNI IZVRSITEL) NOVAK VUKEEVIC IZ PODGORICE, u pravnoj st-
varl izvrSnog povjerioca ,Foldana financial* DOO, ul. Cetinjska br,
T, The Capital plaza, Pedgorica, koju zastupa adv. Valentina Dujovié
radulovié (raniji izvrEni pavjerilac ,Erste bank AD" ul, Arsenija Bol-
jevi€a br. 2A, Podgorica), protiv izvrinog duznika Caslav Balsi¢, sa
adresom u ul. Jerevanska br. 24, Padgorica, radi naplate novéanog
potraZivanja, dana 18.07.2023. godine, denio je
ZAKLJUZAK 0 DOSTAVLJANJU PUTEM JAVNGG OBJAVLJIVANJA
Izvrinom duzniku Easlav BalSi¢ vrii se dostavljanja Rjedenja oizvrien-
juranije postupajuceg Il Mladena Pavlitica lvm.br. 945/16 od 05.12.2016.
godine, sa prediogom za izvrienje | dokazima | RjeZenja o izvrienju lvm.,
br. 945/16 od 11.07.2019. godine, kao i rjetenja o visini tro3kova lvm.br.
945/16 od 27.06.2023. godine. lzvrini duinik mo¥e se obratiti Javnom
lzvriitelju Vuktevié Novaku iz Podgerice, na adrest ul. Slobade br63, Il
sprat, u Podgorici, radi podizanja navedenih rjeenja, u roku od 3 dana
od dana oglasavanja u dnevnom §tampanom mediju.
Upozorava se (zvréni duZnik da se ovakav natin dostave smatra urednim
1 da te negativne posledice koje mogu nastati ovakvim natinom dostay-
lianja snositi sama stranka, odnosna izvrén duznik,
Dostavljanje se smatra izvrsenim naken isteka roka od osam dana od
dana sticanja pismena na oglasnoj tabll suda, ukoliko je prethodno Iz-
vréeno objavljivanje u dnevnom Stampanom mediju.
Javniizvréitelj iz Podgorice
Vukéevié Novak

Americki prebjeg je
logisticki problem
za Pjongjang

N.Bogetié

riliéno je izvjesno

da ¢e Sjeverna Kore-

ja iskoristiti prelaz

americkog vojnika u
propagandne svrhe, ali vjero-
vatno nece uspjeti da dobije
politi¢ki uticaj, tvrde analiti-
cari i bivéi sjevernokorejski
diplomata.

Pjongjang bi na kraju mo-
gao da plati visoku cijenu
kako bi zadr#ao americlog
redova Trevisa Kinga u zlat-
nom kavezu, tvrde oni.

Kingova sudbina je bila ne-
izvjesna jufe, dan naken §to
je pobjegao u Sjevernu Koreju
tokomn puta u strogo kontroli-
sani0j Zajednickoj bezbjedno-
snoj oblasti (JSA) na granici
izmedu dvije Koreje.

Americki zvaniénici su lka-
zali da vieruju da je King na-
mjerno presao granicu ida su
ga priveli §jevernckoreanci.

Nezavisno od toga da i je
zatvorenik ili prebjeg, King
Ce vjerovatno postati pion u
borbi koja datira jos od Hlad-
nog rata i godina Korejskog
rata 1950-53, kazali su anali-
ticari za Rojters.

Analitifari smatraju da bi
razgovori o sudbini vojni-
ka mogli biti neki od prvih
diplomatskih kontakata iz-
medu Sjeverne Koreje i Sje-
dinjenih Drzava posljednjih
godina. Medutim, oni tvrde
da incident neée uticati na
zamrznute pregovore o de-
nuklerizaciji ili dovesti do
pukotinau izolaciji Sjeverne
Koreje.

Pjongjang zapravo nikada
nije uspijevao da takve sluda-

Za Sjevernu Koreju americki vojnik koji je presao granicu
predstavlja propagandnu pobjedu, ali nece posluziti kao
instrument za polititko cjenkanje

jeve iskoristi za geopoliticki
uticaj, kazao je za Rojters An-
drej Lankov direktor Korej-
ske grupe za procjenu rizika
sa sjedistem u Seulu.

“Ne sjeéam se slucaja kada
suuspjeli da tako nesto isko-
riste kako bi dobili ozbiljne
ustupke,ali na domaéem pla-
nu ée ubrati poene jer njiho-
vapropaganda to predstavlja
kaojos jednu propalu americ-
ku provokaciju, dok ameri¢-
ki imperijalisti na koljenima
mole za oproétaj”,kazao je on.

Dosta te zavisiti od toga
da li Sjeverna Koreja na to
gleda kao na dobru priliku
za propagandu, ili Zeli da se

fokusira na “nezakonitu”
prirodu prelaza i da tretira
vojnika kao kriminalca sa
losim namjerama, kazala je
Rejéel Minjong Li iz Stimson
centra u SAD.

‘Janesmatram da Sjeverna
Korejana posljednji incident
gleda kao na snainu polugu
uticaja ili kao na priliku da
komunicira sa SAD”, kazala
jeona,

“Sjeverna Koreja zna da je
malo vjerovatno da ée ame-
ricka vlada promijeniti svo-
ju politilu prema Sjevernoj
Koreji ili svoju posvetenost
odvratanju zbog jednog ame-
rickog vojnika koji se navod-

no suocavao da disciplinskim
postupkom i koji je svojevolj-
no preae u Sjevernu Koreju”.
Bivii sjevernokorejski di-
Pplomata Tae Jong-ho, koji je
sada poslanik u parlamentu
JuZne Koreje, kazao je da
drzanje americkog vojnika
vjerovatno nije isplativoida
moZze predstavljati glavobolju
za Pjongjang na duze staze.
Kada neki amerigki vejnik
prebjegne, Sjeverna Koreja
treba da kreira bezbjednosni
i tim za nadzor, da angaZuje
prevodioca, privatno vozilo,
vozada i smjestaj, kazao je on.
“Sto se dnevnog Zivota tice
oni ne mogu da odu sami u

Fota: Rojters

Redov Trevis T. King (u crno] majici sa kapom) is tokomn obilaska zajednitke zone bezbjednosti na granici dvije Koreje

Lbr741/22
JAVNAIZVRSITELIKA SNEZANA PAVLIEIC IZ PODGORICE, U pravnoj
stvari izvrinog povjerioca “ERSTE BANK* AD Podgorica, UL Arseni-
ja Boljeviéa br. 2A, koga zastupa Advokatska kancelarlja Cvorovié, Minié
& Radunovi¢ 0D Podgorica, protiv izvrinog/hipotekarnog duznika
Petrovic Miomira iz Podgarice, Hotska br.10, i uZesnika u postupku
Morgan Davida (ranije prezime Vujovi€) iz Podgorice, Marka Miljanova
br.46a, radi naplate novtanog potradivanja, dana 19.07.2023, godine,
shodno €lanu 45 Zakona o Izvréenju i obezbjeden|u, donijela Je odluku o

DOSTAVLIANJU JAVNIM OBJAVLIIVANJEM

Poziva se Morgan David (ranije prezime Vujovié) iz Podgorice, Mar-
ka Miljanova br.46a, sa poslednjom poznatom adresom kao naprijed
navedano, da se uroku od 3 {tri) dana od dana objavljivanja ove odluke
u ovom Stampanom mediju obrati postupajuéoj Javnoj fzvriiteliki na
adresi UL 13. jula br8, Podgorica, raci uruéenja zakljuika 1.br1741/22
od 19.07.2023. godine. Ukoliko se fzvrinl duznik u ostavljenom roku ne
obrati postupajute] Javnoj izvrditeliki, dostavljanje navedenog pismena
Ce se izvrsiti isticanjem na oglasnoj tabli nadleZnog suda, pri temu ée se
dostavljanje smatrati izvrdenim nakon Isteka roka od 8 {osam) dana od
dana Isticanja pismena na oglasnoj tabli suda.

Upozorava se lzvrdni duinik da se dostavljanje javnim objavijivanjem
smatra urednom dostavom | da ¢e negativne posledice koje mogu
nastati ovakvim nafinom dostavljanja snositi sama stranka, odnosno
izvr3ni duznik.

totine izraelskih re-

zervista margirale

su jute u Tel Avivu

prijeteéida ce odbiti
dobrovoljnu sluzbu ukoliko
vlada nastavi sa kontrover-
znim planom ogranicava-
nja ovlai¢enja vrhovnog
suda.

Napori nacionalistic-
ko-religiozne koalicije
premijera Benjamina Ne-
tanjahua da ukine odrede-
na ovla$éenja sudu izazvali
su masovne proteste $irom
Izraela i podstakli dubolu
zabrinutost medu savezni-
cima ukljuéujuéii Sjedinje-
ne Drzave.

Buduéi da neki aman-
dmani treba da bude ra-
tifikovani u nedjelju i

Rezervisti odbijaju
sluzbu zbog
reforme pravosuda

ponedjeljak, protesti su in-
tenzivirani.Jedan ministar
u vladi je kazao za Rojters
da bi vlada mogla ponovo
razmotriti reformu pravo-
suda ukoliko dode do vece
eskalacije protesta.
Protesti rezervista iz ne-
kih od najelitnijih forma-

cija uklju¢ujuci borbene
pilote i jedinice specijalnih
snaga privukli su naroéitu
paZnju, izazivajuéi paniku
kod sefova odbrane usljed
bojazni da to rizikuje da
kompromituje nacionalnu
bezbjednost.
Demonstranti tvrde da

predlozi reforme rizikuju
da podriju izraelske demo-
kratske vrijednosti i pre-
kr§e “nepisani ugovor” sa
oruzanim snagama, kazao
je 51-godisnji Ron Serf, pot-
pukovnilk jedinici za izvi-
danje pri generalStabu, koji
je urezervi 23 godine.
“Svali vojnik koji rizileu-
je svoj zivot i ide u misije
to radi za drzavu koja je de-
finisana kao jevrejska i de-
mokratska”, kazao je on za
Rojters. “Medutim, ako jed-
no od toga nestane, ukoliko
zemlja prestane da bude je-
vrejska ili demokratska, to
vise nije zemlja koja moze
biti zasticena”, kazao je on.
Organizatori protesta
proslijedili su Rojtersu 300



Na osnovu ¢lana 32 stav 1 tadka 14 Statuta Univerziteta Crne Gore, u vezi sa &lanom
41 Pravila doktorskih studija, Senat Univerziteta Crne Gore, u postupku razmatranja
prijedloga Vije¢a Prirodno-matemati¢kog fakulteta i utvrdivanja ispunjenosti uslova iz
Pravila doktorskih studija za ocjenu prijave doktorske disertacije i dalji rad na disertaciji
kandidata mr Antona Bokaja, na prijedlog Odbora za doktorske studije, na sjednici
odrZanoj 23.6.2023. godine, donio je sliedecu

ODLUKU
|

Utvrduje se da su ispunjeni uslovi iz &lana 38 Pravila doktorskih studija za
ocjenu doktorske teze i dalji rad na disertaciji ,Graniéna svojstva
kvazikonformnih harmonijskih preslikavanja u prostoru” kandidata mr Antona
Dokaja.

!
Imenuje se Komisija za ocjenu navedene doktorske disertacije, u sastavu:

1. Dr Darko Mitrovi¢, redovni profesor Prirodno-matematickog fakulteta Univerziteta

Crne Gore,

2. Dr David Kaljaj, redovni profesor Prirodno-matematic¢kog fakulteta Univerziteta
Crne Gore,

3. Dr Miodrag Matejevi¢, redovni profesor Matematiékog fakulteta Univerziteta u
Beogradu,

4. Dr Marijan Markovi¢, vanredni profesor Prirodno-matematiékog fakulteta
Univerziteta Crne Gore,
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* Associate Professorship during 1088/89. at, Wayne State University, Detroit.
PUBLICATIONS:

o He published about 140 scientific papers.in.well internationally known journals including Jour-

nal d’Analyse; Studia mathematica, Pacific Jbur‘nal of Mathematics; Mich. Math. J., J. Math.
Anal. Appl., Proc. Amer. Math. Soc., Proc. Edinb. Math. Soc., J. Math. Chem., Lect.
Notes Math., Ann, Acad. Sci. Fenn. Math.; Potential Analysis; MATCH, cte.

He deélivered about 30 invited lectures and about 10 plenary lectures: TWWA USA, Nevannlina
Colloquium Switzerland, 4 lectures at Finish -Rumanian seminar, Oberwolfach, Grotzsch con-
ference, invited by Polish and Bulgarian academy of science,...; His paper are.quoted about
1670 times. ‘

The results with proofs, concerning Teichmuller problem, Gehring’s probler, the isoperimetric
inequality; harmonic and analytic functions, are cited in known Monograph;see,for example,
p.100, .

Lectures on Quasiconformal Mappings: Second Edition Lars V. Ahlfors with additional chap-
ters by C. J. Earle and 1. Kra, M. Shiskikura, J. H. Hubbard, University Lecture Series 2006;
162 pp; Volume 38, :

and

E Reich, Extremal Quasiconformal Nlappings of the Disk, Handboolk of" Complex Anaiysis:
Geometric Function Theory, Volurme 1, edited by Kuhnau, 2002 Elsevier Science B.V.

Among the other things, he has solved Sinai’s problem (Sinai is awarded with Abel prize) and
he has showed {Hat HQC mapping between Lyapunov domains are bi-lipshitz (well known problem
in HQC-theory) recently. ;

TEACHING RESPONSIBILITIES:

o Courses taught include Mathematica [ &:-,II,E‘ Analysis 1 & II, Theory of Real and Complex

functions, Complex Analysis

o Graduated courses taught include: Analysis on ‘manifolds (USA), Complex Analysis(USA),

Conformal invariant, Quasiconférmal mappings, Complex dynamics, ete.

INVITED EECTURE.SERIES:

1L,
2.
3.

In the Chinese University of Hong Kong, Huﬁg_'l{oqg, during Oct., 2001
In Warwick during 30 Nov - 30 Dec,, 2003 -
In Warwick during 5 Dee - 20-Dec., 2004

Special course in " Quasiconformal mapping and Teichmuller spaces” na Scola Normala Supe-
rioara, Buchurest, 2004. :

. In- the University ‘of Helsinki, october 2005.

Several plenary lectures at Helsinki~Turku Seminar, october 2005.

Kive invited lectiire at INTERNATIONAL WORKSHOP ON HARMONIC MAPPINGS AND
HYPERBOLIC METRICS, (IWHMHMO09), DECEMBER 10 - 19, 2009
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List of publications, Mateljevi¢, M., 3/19/2023 133 yada

Mateljevi¢, M., On linked Jordan curves in R, Mat. Vesnik 12 (27) (1975), 285-
286. |

Mateljevic, M., The isoperimelric fnequality and some extremal problems in &',
Lect. Notes Math. 798 (1980), 364-369,

Mateljevié, M., Pavlevié, M., On the integral means of derivates of the atomic

Junction, Proc, Amer. Math. Soc, Vol. 86 No.3 (1982), 455-458.

Mateljevié, M., Pavlovié, M., Behavior of power series with positive coefficients
and Hardy Spaces, Proc. Amer. Math. So¢. Vol. §7 No.2. (1983), 309-316.

- Mateljevié, M., Pavlovié, M., Lr-behaviour of the integral means of analytic
Junctions, Studia Mathematica Vol. 77 (19 83), 219-237.

Mateljevi¢, M., Pavlovié, M., New proofs of the isoperimetric inequality and
some generalizations, J. Math. Anal. Appl, 98 (1984), 25-30.

Mateljevi¢, M., Pavlovic, M., Multipliers of H' and BMOA, Pacific Journal of
Mathematics 146 (1990), 71-84.

Mateljevi¢, M., An extensions of the area theorem, Complex Variables 15
(1990), 155-157. :

- Mateljevi¢, M.; Pavlovié, M., Some inequalitics of isometric type concerning

analytic and subharmonic Junctions, Publ. Inst, Math. Belgrade 50 (69) ( 1991),
123-130. -'

Matcljevié, M., Pavlovi ¢, M., An extension of the Forelli-Rudin theorem, Proc.
Edinb. Math. Soc. 2 36 (1993) No.3, 375-389. |
Mateljevi¢, M., Note on Schwarz lemma, curvature and distance, Coll. Sci.
papers of the Faculty of Science Kragujevac 16 (1994), 47 — 51, Zbormnik
konferencije,

Matcljevié, M., Dual of the Bergman space defined on a hyperbolic plane
domain, Publ. Inst. Math. Belgrade 56 (70) (1 994), 135-139.

Mateljevi¢, M., Pavlovi¢, M., The best approximation and composition with
inner functions, Mich. Math, J. 42 (1995), 367-378. _
Mateljevi¢, M., Estimates for gradient, BMO and Lindel of theorem, Publ. Inst.
Math. Belgrade 58 (72) (1995),162-166.

Mateljevié, M., Markovi¢, V., The.unigue extremal QC mapping and uniqueness

of Hahn-Barnich extensions, Mat. Veshik 48(1996), 107-112.

BoZin, V., Markoyié, M., Mateljevié; M., The unique extremality in the tangent
space of Teichmuller space, Integral Transforms and Special Functions 6 (1997},
223-227.

Markovié¢, V., Mateljevié, M., New version of Grotzsch principle and Reicli-
Strebel inequality, Mat. Vesnik 49:(1997), 235-239,



34. M. Mateljevi¢, M. Arsenovié and V. Koji€, On Lipschitz continuity of harmonic
quasiregular maps on the unit ball in R*, Ann, Acad. Sci, Fenn., Vol, 33, No 1,
2008, 315-318. i

35. M. Mateljevi¢, Versions of Koebe 1/4 theorem Jor analytic and quasivegular
harmonic functions and applications, Publications de l'institut Mathematique,
Nouvelle serie, tome.84 _(98') (2008), 61-72.

36. M. Mateljevi¢, Unigue extremality of quasiconformal mappings, Journal

- d'Analyse Math, Vol 107, No 1, 39-63, 2009. '

37. V. BoZin, M. Mateljevi¢, Energy of graphs and orthogonal matrices, 87-96, in
Approximation. and Computation - In Honor of Gradimir V. Milovanovié,
Editors: W. Gautschi, G. Mastroianni, Th.M. Rassias, Series: Optimization and
Its Applications, Springer Verlag, Berlin - Heidelberg, Vol 42, 2010.

38. Miodrag Mateljevié, Milog Arsenovi¢ and Vesna Manojlovié, Lipschitz-tipe
spaces.and harmonic mappings in the space, Ann. Acad. Sei. Fenn-M, Vol. 35,
No. 2, 2010, 379-387.

39. Miodrag Mateljevi¢, Ivan Ani¢, Stephen Taylor, Asymiptotic curvature bounds
Jor conformally flat metrics on the plane, Filomat, Vol 24, No 2, 2010, 93-100.

40. Miodrag Mateljevié, Vladimir BoZin, Miljan KneFevid, Quasiconformality of
harmonic mappings between Jordan domains, Filomat, Vol 24, Ne 3, 2010, 111-
124, :

41. Vladimir BoZin, Miodrag Mateljevi¢, Some counteréxamples related to the

 theory of HOC mappings, Filomat, Vol 24, No 4, 2010, 25-34.

42. David Kalaj, Miodrag Mateljevié, Harmonic quasiconformal self-mappings and
Mobius transformations of the wiiit ball, Pacific I. Math, Vol. 247, No. 2, 2010,
389-406. _ ‘ ;

43. David Kalaj, Miodrag Mateljevié, On absolutely conformal mappings,
Publicationes Mathematicae Debrecen, Vol 77, No 1-2, 2010, 33-38.

44.. M. Mateljevi¢ and M. Vuorinen, On harmonic quasiconformal quasi-isometries,
fournal of Inequalities and Applications, Volume 2010, Article [D 178732, 19
pages doi:10.1155/2010/178732; arXiv: 0709.4546v1

45. Miodrag Mateljevié, Vladimir Bozin, Ivan Gutman, Energy of a polynomial and
the Coulson integral formula, Y Math Chem, Vol 48, No 4. 201 0, pp 1062-1068,
DOX10.1007/s10910-010-9725-7

46. Kalaj, D., Mateljevi¢, M., On quasiconformal harmonic surfaces with rectifiable
botindary, Complex Analysis and Operato'r Theory, Vol 5, No 3, 2011, pp 633-
646, DOT: 10.1007/s1 1'785-010-0062-9.

47. Kalaj, D, Mateljevié, M., On certain nonlinear elliptic PDE and quasiconfomal
mapps between Euclidean surfaces, Potential Analysis, Vol 34, No 1,2011, pp
13-22, DOI: 10.1007/511118-010-9177-x.

48. David Kalaj, Miodrag Mateljevic, Quasfconfor_mai Harmonic Mappin g5 and
Generalizations, J. Avalysis, Volume 18 (2010), 239-260, Procecdings of the
ICM2010 Satellite Conference International Workshop on Harmonic and
Quasiconformal Mappings (HQM201 0} Editors: D. Minda, S. Ponnusamy, and
N. Shanmugalingam. :

49. Miodrag Mateljevic, Topics in Conformal, Ouasiconformal and Harmonic maps,
3aBox 3a ynbernke, beorpan 2012,



67. Mateljevié, M, , Pavlovié, M., 4n extension of the Hardy-Littlewood, inequaliiy,
Mat. Vesnik sv..1 (1982), 55--61.-

68, Mateljevi¢, M., Pavlovic, M., Duality and Muitipliers in Lipschitz spaces, Proc.
2-th Int. Conf. on Complex Analysis and its Applications, Varna, May 29 (1983).

69. Mateljevi¢, M., Pavlovié, M., Lp-behaviour of area and lengthfunction and
Lipschitz spaces, C.R. Acad. Bul. Sci. 37 No. 8(1984),

70. Mat&_:lj‘évié; M., Pavlovié, M., Lp-behaviour of power series with positive

coefficients and some spaces of analytic functions, Proc. I Int. Conf. on
Contructive theory of functions, Varna, May 27-June 2 (1984), 599--604.

7L Mateljevié, M., Paviovié, M., Some inequalities of iSoperimetric type for the
integral means of analytic functions, Mat. Vesnik sv.1 37 (1985), 78--80.

72. Mateljevi¢, M., Pavlovi¢, M., On Hardy-Lipschitz spaces, Mat. Vesnik sv.1 37
(1985), 81--84. |

73. Mateljevi¢, M., Bounded projections.and decompositions in spaces of
holomorphic functions, Mat, Vesnik sv.4 38 (1986), 521--528. '

74. Mateljevi¢, M., Holomorphic Jixed point theorem on Riemann surfaces, Math.
Balkanica 12 (1-2)(1998), 1-4.

75. Mateljevié, M., Some Inequalities of isoperimetric type concerning analytic
Junctions, Math. Balkanica (1994).

76. Mateljevié, M., Noteon Schwarz.lewima, curvature and distaiice, Coll. Sai.
papers of the Faculty of Science Kragujevac 16 (1994), 47--51, Zhornik
konferencije.

77. Mateljevié, M., Dirichlet's principle, uniqueness of harmonic maps and related
problems, Proc Symp. Contemporary Math., Univ. of Belgrade, 1998, 251--267.

78. M. Mateljevi¢, Schlicht discs, Bloch theorems, Bloch-Bers space and harmonic
maps, Zbornik radova posveéen akad. V. Periéu, 2004, 66 79, predavanje po
pozivu redakcija, editor Prof. Danijel. A. Romano

79, M. Mateljevi¢, Unigue extremality 1T, Warwick Prepririt: 08/2005

List B, from 2012-

I

David Kalaj, Marijan Markovié and Miodrag Mateljevic, Caraihéodory

and Smirnov Tvpe T, heorems for Harmonic%;Mappfngs' of the Unit Disk Onto Surfaces,
Annales Academiae Scientiarum Fennicae Mathematica Volumen 38, 2013, 1-16.

2.

3.

David Kalaj, Miodrag Mateljevic, On Conformal, Harmonic Mappings and
Dirichlet’s Integral, Filomat 25:2 (2011), 91-108,

David Kalaj, Miodrag Mateljevié, (K, K) — quasiconforal Harmonic Mappings,
Potential Anal (2012) 36:117-135.

Miodrag Mateljevi¢, -Q}:zasicoﬁférmafizy‘ of harmonic mappings between Jordan
domains, Filomat 26:3 (2012), 479-510.



»Matematika i primene” (4 — 5. novembar 2016.); Univerzitet u Beogradu —
Matematicki fakultet, 2017,1-41,

23. Miodrag Mateljevié, Fragmenti secanja na Vojina Dajovica, Nastava matematike,
LIX, 3 (2014), 3-8, :

24. Miodrag Mateljevic, Distortion of quasiregular mappings and equivalent norms on

Lipschitz-type spaces, Abstract and Applied Analysis Volume 2014 (2014), Article
11> 895074, 20 pages hittp://dx.doi.org/10.1155/2014/895074, "
http://www.hindawi.com/journals/aaa/2014/895074/
25. S. H. Chen, M. Mateljevié, S. Ponnusamy and X. Wang, Schwar=-Pick lemma,
equivalent modulus, integral means and Bloch constant for real harmonic
Junctions, Acta. Math. Sinica, Chinese Series, Vol. 60, No. 6,2017,1025-1036.
26. M. Mateljevié, Quasiconformal maps and Teicmuller theory - extremal mappings,
Overview, Bulletin, Classe des Sciences Mathématiques et Naturelles, Sciences
mathématiques, 129-172, 2014. _
27. M. Mateljevi¢, The International Conference Geometric Function Theory
PREFACE (Editorial Material), Filomat 29:2 (2015).
28. M. Mateljevié, Note on rigidity of holomorphic mappings and Schwarz and Jack
lemma (ResearchGate 2013, Version 2, 2018), accepted for publication in
Filomat. :

29. M. Mateljevis, Sehwarz lemma and ;:fistor'fz'dn. Jor harmonic functions via length
-and area, arXiv:1805.02979v] [math.CV] 8 May 20138, accepted for publication in
Potential Analysts, (DOL 10.1007/s11118-019-09802-x),

Online the article is published 2020-02-07; see
https://link springer.com/article/10.1007/511118-019-09802-x
30..hftns:/iwww,res‘earchgate.netfproﬁle/,’Miodrag- Mateljevie.

31. M. Mateljevi¢, Geometric function theory I (see www.matf.bg.ac.rs/~miodrag)

32. M. Mateljevié, Elliptic equations and QC maps (see www.matf.bg.ac.rs/~miodrag)

33. Miodrag Mateljevié, Realna, konipleksna analiza { Hilbertovi prostori, maj 2015
(pykomnHe je Ha cajTy www.matfbg.ac.rs/~miodrag)

34, 1. M. Mateljevié, Schwarz type inequalities for harmonic and related functions in the disk and
the ball, IV Conference of Mathematics and Computer Science (Konferencja Matematyczmo-
Informatyczna) Cangressio-Mathematica September20-23, 2018, at

) Mierki,hitp://wiii.uwm.edu.pl/congressiomath, _
Current Research in Mathematical and Computer Sciences 11 Publisher JWM, Olsztyn2018, pp. 157-194

35. M, Mateljevié, Schwarz lemma and distortion for harmonic functions via length and-area,
,arXiv-:itSOS.{}Z'SI?QNl [math.CV] 8 May 2018, Potential Analysis velume 53, Pages11l65-1190(2020)

36, M. Mateljevié, A. Khalfallah, Schwarz lemmas for mappings with bounded Laplacian,
arXiv:1810.08823v1 [math.CV](http:/arxiv.org/abs/1810.08823),

On some Schwarz type inequalities, J. Inequal. Appl, (2020) 2020:164.

37. M. Mateljevi¢, M. Svetlik, Hyperbolic melric on the strip and the Schiwarz lemma for HQR
mappings, Submitted on 20 Aug 2018, arXiv:1308.06647v] [math.CV],
hitp:/farxiv.org/abs/1 808.06647. APPLANAL DISCR MATH, AADM) Applicable Analysis and Discrete
Mathematics available online at hilp:/pefmath.etf.rs .Appi. Anal. Discrete Math,14{2020},

150-168, htlps://doi.org/10.2298/AADM2001040011

38. M. Mateljevié , Neki aspekii teorije potencijala, vizualizacija, varijacioni ra\v cun i primene,
Akademske besede knj, 2, 2019, redovinil v clanova SAND koji su izabrani - 8. novembra 2018
god. Vlzpapau Cpnckaakagemuia Hayxa u yMeTHocTH, 73-120, ISSN 2466-5134




54. Milos Arsenovic, Miodrag Mateljevic, Modulus of contmuuty of normal derivative of a harmonic functions at
a boundary point, accepted in Filomat March 2022

5. Adel Khalfallah, Miodrag Mateljevi¢, Estimates of Partial Derivatives for Harmenic Functions on the Unjt Disc,
acceptedin - CMFT MS.2207881 March 2022

56. David Kala], Miodrag Mateljevic and losif Plnehs Schwarz lemma for real harmonic functions onto surfaces
with non-negative Gaussian curvature, accepted for publlcatron in Proceedings of the Edinburgh Mathematicai
Society May 2023, 8

57 Jelena Gajic, Miodrag Mateljevic, Milos Arsenovic, H, spaces of separately S(\alpha, \beta)-Sharmanic
functions in the unijt polydisc, manuscript 2022 ;
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BIOGRAFIIA I BIBLIOGRAFLIA ~ MARIAN MARKOVIC

Biogralija

Marijan Markovié je roflen 21. aprila 1982. & u Kolom.. Zavrsio'je ginmaziju Slbodan Skerovic u Podgorici
2001, &. Potom je 2005. g. diplomiran.na Prirodno-matematickom fakultern UCG.

NaMatematickom fakuliets Univerziteta u Beogrdi. je 2. |oktobra 2012, g. adbranio magistarski rad pod
nazivom Varijante Kerlemanove nejednakosti, Na Maternafickom fakultétu Univerziteta u Beogeadu.je i1. juna
2013, g, udbq‘-anic}‘ dokrorsky disertactju koja n’nsi'.-nuz‘ivJ::j_pm‘zﬁ'en"g‘ﬁka Rejednakost i pmxmri-gnaﬁu‘kikﬁu'rfcé{ﬁq
Mentori za njenu izradw su. bili profespri Micdrag Mate!j‘&vié‘.i' David Kalaj. Disertacija istraZuje pﬁvez;fﬁnst
izop’erimctrjjie‘ngjedn’:ikosti sa analitigkim i havmonijskih preslikavanjimai njeni diglovi su objavijepi u sliededim,
m_d&_;vima: M. Markavic, A sharp ineqguality Jfor halomorphic fimctions on; fhe_,rm{ye,-'lf.sf,,P:o'ce_e&jngs of the Amer-
ican Mathemiatical Society 141 (2013), 1693-1704, T. Kalaj, M, Markovié, M. Mazcljeirié.. Charaihegdory aiid
Smiirngy type theprems fc'v-r fagemontc thapjings of the wnir. disk onto swrfaces, Antialés. Academiae scientiarom
Fennicac, Mathcmarica 38 (2013), 565-580 t M. Markovié, Siféi{p inequalities aier the wnit polvdise, T omal of
Functional Analysis 268 (2015), 26472671, :

Od decembra 2006, g. zaposlen je kad docent na Prirodno-matematickom fakultetn Univerzitéta Cme Gore.
AmgaZovan je na Filozofskom Fakultety, u NikSisu na predmetima Maiematika 1, 1 i I ne utiteljskom studiju, a
nd PMFu fzvodi nastavu na predmetu Funkcionalra dnaliza, Prethodno’ic u perioti od 2005. ‘do 2007. 2. bio
saradnilcu nastavi na Pricodno-matematiGkom fakaliety ‘Univerziteta Crne Gore, a u perfodu-od 2007, do 2010: &,
bio.je zaposien ha packonalnsm projekiu Kaafip!e',fcmc'g, analisa-ta Priroino-matematitkom fakulicty UCG, Bio je-
rukovodilac biletelartog projelia Konformna i kvazikenforina analiza sa Slovenijom uperiodii'od 2018. do 2020,
- '

U skorijerm-viemenu imao je izlagania ria sfjedefim konferentijuma: M. Markavic Equaality.of the Blocti-and
the Lipschitz iarm of a mapping; Tredi centrafno-cvropski -su_rn;ha; za kompleksnu anatiz, Krakoy, 12-14 april
2019; M. Markovié. Nonvanishing of extrémals in soin e extremal probiems foranalytic finctions, Drugi centralno-
evropski‘seminarza kompleksnu avaliz, Beg, 12-14 apri 2018, '

Bibliografija (od 2015, godinéy

(1] B Melentijevié; M. Markovié, Best canstants in ipequalities Involving analytie andl co-analytic projections;
Poteritial Analysis; v Stampi f

[2] M. Markovié, Hardy-and Littlewood theorenss and the Bergiman distanee, Anndles mathématiques du Québic;
u Stampi

[3] M. Mirkovié, 4 ‘criterion for noriality of analvtic ntagpings, Proceedings of the Edinburgh Mathiematical
Society, u Stani :

{4] M. Markovié, On Folomorphic Sunctions-on negatively cirved manifolds, Monatshefie fiir Mathematik 196
(2021), §51-860 _

(51 A. Cmkié, :V,‘ Jadimovié, M. Marko‘vié:, On -synchronization "in Kuramoto madels orr spheres, Analysis and
Mathiematical Physics 11 (2021), article numbir: 129 '

[6} M. Markovic, Represemations for th L‘;B.fc)d;':I_y)e.ztb)’!ﬂ of & ré@'ﬁfgr:f{iﬁ”gre:z;'iabﬂ e muppings. Joutnd) of GEomelrie
Analysis, 31(2021), 7947-7967

(7] M. Markovié, Lipsuhir: —wns!e‘m:s‘ﬁ)r e real-part and rmodalis. of analytic. mappings on a negalivély ciwrved
surface, Archiv der Mathematik 116.(2021), 61-66 i

{81 M. Markovi¢, Rigsz's Theorem fos Lumer’s Hardy Spaces, The American Mathematical Mon thly, 127-(2020),
452-455 _f

[9]1 M. Mazkovié, Solutivi 1o the Khavinson problew near the bousndary of the it ball; Construetive Approxima-
tion 45.(2017), 243~271 :

(101 M. Markovit, § hap.inéqualities overthe unjt polydise, Journal of _Function;s:LAnalys'sis-ZGSj(ZO £3). 2647—25?!
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BIOGRAFIIA
OSNOVNI LICNI PODACT

Pordije Vujadinovis Je ‘roden 1985 u Plievijima. Osnovnu $kolu je zawrgio u Uleinju § Podgorici, a
gimnaziju *Slobodan Skerovi¢” y Podgoric. Dmﬁnc- studijc iz oblasti matemiatike zaviSio je na
Pritodno-matematiékom fakultety o Podgorici; 2004, godine, Poslijediplomske studife 7z oblast

Matematicke analize je zavisio ns istom fakultetu, gdie je i odbranio magistarskii teztt ped nazivom

“Integracija sia apstraktiim prostorima.i maksimalna funkeija" aprila 2010, zodine,

Doktorske studije iz oblasti Matcmatiékc- analize- Je Zapodeo 2009. godine na-Matemati¢korn fakultm_et‘u
Beogradu, Univerzitet u Beogradu. Doktorsk}x .dis'e;taciju pod nazivont ¥Ocjerie- normsa integralnih
Operdiora na prostorima Besova i Bioha ™ Odbranjo‘jewiil.jl L2(H4

U periodu od 01.12:2014, do 01.10.2015. boravi na departimianu za matematifay “Guido Cﬁété?nudvg?’.na

fakolictu La Sapienza; Univerzitet 1, Rimu kao dobilnik stipenidije Basiléus 'schqlgtfshipuprogram razmjene

Studenata doktarskih studija, Na privatnom fakultety Saband?i u Istanbuln boravi u.kradem periodu kag
postdoktorski student tokom lietnjeg semestra 2019,

PODACT O RADNIM MIESTIMA I IZBORIMA UZVANIE .

Bérdije Vujedinovié je kap saradnik u nastavi hio u'radnom gdnosu na Univerziteti Ctne Gore od 2008
do 2015. godine, kada odlazi na studijski boravak 1 Rimu.

Pagetlcom febrara 3016, je izabran i.zvanje docenta na’ U iverzitetu Crne Gore.

Odlukom Senata Univerzitets Crnie-Gore 08.04.2021.godine. Bordije Vujadingvié izabran jewzvanje
vandrednog profesora 1a Prirodno-matematiskon; fakultetu u Podgorici,

Bibliegrafija

L.Dj. Vujadinovit, Some Estimates for the Norni of the Bég:ngranrojec;z‘mr‘ on
Besoy Spaces, Integral Equations-and Operator Theory, 76 (2013), 213-224-.

2.D. Kalaj, Dj. Vujadinevié ; Adjoint ogerntor of Be{*gmdﬁ Projection and Besov
space 87, Mathematical Reports (1 SSN:1382-3067), Volume 15, Issue 04, Deg,

2013, Page(s) [12185).

3.D.Kalaj, Dj:.Vt_ljadingﬁé ~Norin of if?w.Be;-"gmrf'n : pf"bjfecfféii onte the Blogi
space, Journal of Ojjei'amr-themy; Volurhe 73, Issuc 1, Winter 2015 pp. 113-126.
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in the urit ball, E”rucﬁaedings of Americah math Fociety, 144, No. 2, 623-635 (20186).

5.Dj Vujadinovit, Gn some class of integral operators related to-the Bergman projection,.
Publications de I'astitut Mathiematique 2 Nouvelle serie, tome 98(112) (20 15).

6.M.Grosst, Dj Vujadinovic, On fhe Green Junction of the annuus, Anglysis in Theory' and Applications,
Analysis in Theory and Applicatious, No. 1, 32 (2616},



18. Dj. Vujadinovié, The noms of the harmonic Bergman projection and Besov space, toappear in
Mathewmatical reports 2021 -

19. Dj. Vijadinovié; Scharten c{ms‘ofﬁ’ereém'r:jagr.s)'bé’gri o Fock spaces; ta appear in Filomat 2021/22,



